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#ቭ FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 
INVERSAS 


Tun 


** Nociones Previas: 
> Función Inyectiva: 


шае FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


Una función F es inyectiva o univalente si y solo si para todo ху, хо € Dr se cumple que: 


FG) = F@2)— xi = Хо 


Interpretación Geométrica: 


Una función F es inyectiva si cualquier recta horizontal corta a la gráfica de F a lo más 


enun punto. 
y 


De las figuras mostradas se deduce que F es 
inyectiva, G no es inyectiva en todo su dominio; para 
que G sea inyectiva se debe redefinir la función, es 
decir se restringe el dominio, por ejemplo si se 
escoge el dominio de 6:|-оо:Һ) entonces G es 
inyectiva también se puede elegir como dominio 
[h; +0[ 


>; 


шае FUNCIONES 


** Nociones Previas: 
> Función Inversa; 


IGONOMÉTRICAS INVE 


Dada la función F = (х; y)/y = Е(х);х € Dr) 


Si Fes biyectiva entonces F tiene inversa y se representa por Fo Е! y se define рог: F- = ((y;x)/y = Е(х);х € Dr) 
También se puede escribir así: F-! = {(y;x)/x = ፻”" (yy € Вр) 


La gráfica de F“! se obtiene reflejando la gráfica de F a través de la recta у = x 


Se deduce que: 


шае FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
1.NOTACIÓN: 
Sea: RT(0) = М 


Entonces: 


8 = arcRT(N) ... Notación Francesa 


Ө = RT^XN) .. Notación Inglesa 
Aplicación: 


1 | πὶ 2 
ㆍ Si Send =>, hallaro ㆍ Si: Cos(20— Z) = 5 „hallaro 


1 20-2" ancol? 
8 = агс$еп 9 B oca 
20 = асс 955 
= агссоз (=) +27 
1 
в = Se! (9 57 5 
3 1 


1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


тт 
0 = arcSenN © Seng = NA 8 € [7:7] 


1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


Ө =arcCosN ө Cos0 = N ለ 0 € [0; п] 


1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


mm 
9 = arcTanN > Tang = NA 0 € |-7;7] I 


1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


Ө = arcCotN «з Cot = NA 8 E ]0; п[ 


1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


т 
Ө = arcSecN © 8ፀርፀ = N A 0 € [아끼 - E 


1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


ㅠㅠ 
9 = arcCseN ሠ 698 = мл є |-5:5] - ©} 


5 FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


> 
вт бала 
Ejemplo: 
Obtenga el valor de las siguientes expresiones: 


1_т 
а-агсбеп--- 


276 
42 m 
В = або = 
т 
у = агсТап(2 - уЗ) = = 
8 = arcCot(0)= = 
2 
т 
= агсбес(2) == 
£= агсбес(2) = 2 


в = arccse(V6 - 2)- 7" 


Ejemplo: 


Si: 8 = arcCot [se (3) ‚айий pes 38080 
2 Cos28 
RESOLUCIÓN: 
1 Н Seng 
8 = arcCot Е arcCos > | ! P = 55:2 
π і m 
2 ! Seng 
3 MEL 5 
os% 
5 jah 3 
9 = arcCot [25en ፲] 
P=1 


iab 


8= 


сія 


аза FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
Ejemplo: 


Reducir: 


М = Sec? (arcTan3) + Csc? (arcCot4) 


RESOLUCIÓN: 
М = Sec*(arcTan3) + Csc? (arcCot4) 
9 ዋ 
Tang = 3 Cotp = 4 
M = Sec2(0) + Csc*(p) 
М = 1 + Tan2(0) + 1 + Сої°(ф) 


M=1+9+1+16 
4M-27 


ша FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVE 


** OBSERVACIÓN: 


Como las funciones trigonométricas son periódicas, entonces по son inyectivas por lo tanto no tienen 
inversa en todo su dominio. Para que existan las inversas de dichas funciones, se debe restringir el dominio 
de modo que sean biyectivas. 

La restricción para las funciones es: 


+ Dominio(restringido): ны 


+ Dominio(restringido): ГО; п] 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


FUNCIÓN TANGENTE: 


+ Dominio (restringido): |55 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


FUNCIÓN COTANGENTE: 


y = Cotx 
| + Dominio (restringido): JO; п]. 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


FUNCIÓN SECANTE: 


y у = Secx 


ቀ Dominio restringido): [0; т] — (5) 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


FUNCIÓN COSECANTE: 
y = Cscx 


+ Dominio(restringido): [55 - (0) 


шае FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


** OBSERVACIÓN: 


ЕЕ 


[0;π] Es 


ня : 
10:ቭ[ Е 
РУ | есіміне 


፦9”ኮጃቫ | 1-9 -0о + 


መመ FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVE 
2.Dominio(Df) y Rango (Ry): 


Función Dominio Rango 

= ππ 
y=arcSenx ІНІ Е ži 5] 
y=arcCosx ра [0; x] 

= a 
y=arcTanx R F gi al 
ን R 10:11 
y=arcSecx R—]-11[ [ο] - {5} 
y=arcCscx R-]-1;1[ Fžž-0 


шае FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


Ejemplo: 
4 — 5x 
Determinar el dominio de Іа función: F(x) = зако Е ) 
Resolución: 
FG) = 2arcSi 4-5х 
(к) = 230868 | — 
аа 
=. 


-11<4-5x<11 
-15 < -5x<7 
15 > 5እ >= -7 


32x2 2 7 
2х2-5  ። 008ዝክ16:|- ኗ፥3 
Е ominio: | = | 


шае FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
Ejemplo: 


Determinar el rango: G(x) = 3arcCsc(2x) -1 


Resolución: 
areCsc(2x) - ㄴ Rango: [57 - (0) 


3arcCsc(2x) 1. Rango: --e 


т Зп п Зп п m. 
3arcCsc(2x) == A. [Je m m. m 
arcCsc(2x) — у Rango: | 242 З (0-2 


4. 


+ Rango: |- px Е E 


TRIGONOMETRIA 


ES 


MOMENTO DE PRACTICAR 25% 


PROBLEMAS Y RESOLUCIÓN 


> 


үө FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVER 


arcSen 6) ΤΙ 


1. Calcule el valor de: $ = 


RESOLUCIÓN: 
B Sen2a = 2SenaCosa 
1 242 
arcsen (3) беда = 2X ZX ай > Sen2a = Seng 
= 0-2 
880586 ( 8636 = 3Sena - 4Sen?a 
— 
е Senda = 3x 1-41 
68362 33(2--427 > mm - зер 
42 23 THE 
Sena== — 86ከ9= ыг 5988 == 
3 3 _a+3a 
EE 
3 
1 ваз 
24/2 


CLAVE: D 


GORAS 
00101 


2. Calcular: Sen10a, siendo: а = asta Í 


2Cos6° 1+ s) 


568127 "| Sen12° 


RESOLUCIÓN: 
С ась (200587 + 1 + Cos12° А = 868106 
a = агсСОГ СТТРБМЕКТІРЕ A = Sen30° 
cota = ( 1086 | 2065*6* EE 
στα = | 25епб?без6°  ZSen6"Cosé" E 


Cota = 05065 + Cot6* з Cota > 0 


Cota = Cot3° 


а = 3° 


CLAVE: A 


GORAS 
ACADEMIA 


3. Hallar x, para que la función F(x) sea nula: F(x) = arcCosyx — агсТапух 
RESOLUCIÓN: 


F(x) = агоСозух — агсТапух = 0 Sesabe: Sec20—Tan20 = 1 


arcCosyX = агсТањух -9. | g 
| 1-хі- 
-Созб-ү% > Tano = у | ው. 
| х2+х-1=0 
x = Cos20 x = Tan20 | 
x>0 | 1%/12-4(1)(-1) 
| 20) 
| КЕЗЕ 
| ИЛЭН 
! У5-1 


2 


CLAVE:A 


> 

= 

PITASORAS| 
Tm 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSA 


ік: 
4. Determinar el dominio de la función: y = Е(х) = arcCos а *1 


RESOLUCIÓN: 
х? x2 
FG) = arcos |+—x+1 ох |Z-x+1<1 
n -— 
m 
дз |І--1) 21 
-1<N<1 DES G ) 
DES ESI + Dr € [0;4] 


CLAVE:D 


> 
= 
PITAGORASI 
НҮ 


CIONES TRIGONOMÉTRICAS INVE 


т х 
5. Si НО) = 3arcSen(4x— 3) + 7, determinar el dominio de б,зі G(x) = Н G + 1) 


CLAVE: C 


RESOLUCIÓN: 
| -1<2 1<1 
HG) = Загсбеп(ёх - 3) +Z | ши 
x | —2<2x<0 
sea: x25 1 i ереже 
х х π | 
ђе Z+4)-3)3 | 5 De [71:0 
н(5+1) 3arcSen (4 (5+1) 3) +; | є[-1;0] 
п ] 
609 = Загсвев(2х + 1) +7 | 
N | 
-1<М<1 ! 


GORAS 
tti 


6. Determine el dominio de la función f, definida por: F(x) = Sen"! (x? — 1) + Csc^! (x) + 005 (x) 


RESOLUCIÓN: 


F(x) = arcSen(x? — 1) + ага) + arcos) 


M N p 
-1<М<1 N<-1v1<N -1<Р<1 
-1<х2-1<1 x<-1v1<x —1<х<1 
$? <2 
025х502 s Dex [-1;1} 


-vZ \-1/ 0 1/ 42 CLAVE:E 


. FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS ΙΝΝΕ 


7. Reducir W = |marcCot(x) + Jarcsen(x) -5 


RESOLUCIÓN: 


т т 
=25 arcSen(x) < z 


CLAVE: C 


| = arsen) = 7 
w = |narcCot(x) + arcsen(x) -: | жей 
>0 ! 
і W = [πατοζοϊ(1) + VO 
т | 
агезепбд) - 2 0 | ህ-ር= 
| = [пх 
т { Ы 
arcSen(x) > 7 | 
2 | [12 
Se sabe: і w= |— 
| 4 


GORAS 
БҮТ 


1 
8. Six € (-1; 1) entonces el rango de la función F definida рог F(x) = —arcCos(|x| - 1) es: 
RESOLUCIÓN: 


1 
1 = 
FQ) = уагесовціхі - 1) кө) = асрын 


N т 
з < arcCosN < п 
-1«х«1 
41.4 
O<h|<1 2 < ZarcCosN < 1 
—1< ፡|-1<ዐ х 
-1<М<0 


CLAVE: В 


GORAS 
ACADEMIA 


2x 
9. Hallar el rango de: F(x) = 2arcTan (55) 


RESOLUCIÓN: 


2x : 1 
F(x) = 2arcTan =) Six» 0o x4c22 


> 
= E 
PITAGORAS| 
ШШ 


IONES TRIGONOMÉTRICAS INVE 


9. Hallar el rango de: F(x) = 2arcTanN,si -1<М<1 
RESOLUCIÓN: 


CLAVE: C 


Sons| 
10892 
10.51 хе Ë 
RESOLUCIÓN: 
1 2 т 2т 
хай = 1 S агсСозх < > 
зт 
T — > —3arcCosx > -2π 
т 
7 Z TC GamCom > -п 


0 < [п - 3arcCosx| < т 


+ Re: [0; т) 


CLAVE: C 


IONES TRIGONOMÉTRICAS INVER 


Созх + Senx' 1 — Sen2x — Cos2x' 
М = arcTan Calcular: N — M 


11.Si: 0 < x < п/4,айетаз: N = 2 


Созх — Senx 1 - SenZx + Cos2x, 
RESOLUCIÓN: 
Fena ር тапм = 1 Cos2x - Sen2x Calcular: N - M 
an = T+ CosZx — 56828 Ы 
2-х-(-х 
8886: 2Sen2x — 2SenxCosx 4 иь 
anM 20097 — ЗбепхСовх x 
Senx(Senx —Cesx) 4 
TanM AAA ы 
-Cosx(Senx—€osx) 
TanM = —Tanx 


TanM = Tan(-x) 
М=-х 


CLAVE:D 


IONES TRIGONOMÉTRICAS INVER 


. 1 a Зп 1 a 3m 
12. Reducir la expresión: Tan | хагсСов 4-2 ) — Tan[;arcosp- 7] %ጾ>8>0 


= CLAVE: D 


b b 
RESOLUCIÓN: 3 
, т 
1 a Зп 1 а злу | siy 
Tan | з arcCos + — | - Tan | z arcCos  — — H — 
2 b; 4 2 b; 4 | Cos?0 — Sen2 Ў". 
26 20 i Ын 
= Н T 
Cos20 = Б і Соё8-2 
ММ: 9-3 і 2 
፲38[ፀ + “| - Tan (9-7 і 2591 
! -2 
3ዥ 3π i = 
sen (ө +5) - (6-9 | 0028 
Cos (ө + 37) cos (в — ЭТ) | -2b 


maa aaa FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


13. Calcule el valor de la expresión: S= x=! — Све? ο. Sarcsen [= η) 


CLAVE: E 


ed FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


14. Evaluar la expresión: Sen Б — 2arcTan (225) 
1 


Ут 


CLAVE: А 


M FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


15. Determine el dominio de la función f, definida por: 


Senx + Cosx вих + Совх 
2 vZ 


ЕФ) = arase] | + arcCos | ке 


CLAVE: С 


2 FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


16. Determine el dominio de la función f, definida рог: F(x) = arcCos(3x) — /x + x 


CLAVE: E 


oM FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


т 
17. Si: G(x — V2) = 3arcCot(VZx - 1) + 7 Calcular el rango de G(x) 


CLAVE:A 


2 FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


1 
18. Dada la función: F(x) = arcSen n 2- 


) Hallar: DomF n RanF 


CLAVE: B 


ο aa FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


19. Hallar el rango de: Е(х) = arcSen|x| + larcTanx| 


CLAVE: C 


2 FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSA 


Зх 5' T 
20. Sea la función f definida рог: FG) = arecos( 7 )+ ፳ 


Determine la intersección del dominio y rango de la función f 


CLAVE: B 


TRIGONOMETRÍA 


ሯ FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


